L1 - MathlA
TD - Développements limités

Exercice 1 (sommes et produits de DL). Calculer les développements limités au point O :

1
12~ e® alordre 3, v1—xz++v1+xalordre 4, sinxcos(2z) alordre 5
-z

Exercice 2 (composition de DL). Calculer les développements limités au point 0 :

sin x

e 3 lordre 4, (cosx)™™"

a lordre 5.

Exercice 3 (division de DL). Calculer les développements limités au point O :

1 i -1
—— a lordre 4, smr o a lordre 2.
1+x+ 22 cosz + 1

Exercice 4 (DL divers). Calculer les développements limités au point 0 :

1
x

(1+sinz)* alordre 2, (1 —cosx)ln(1+x) alordre 3.

En déduire I’équation de la tangente au graphe de ces fonctions au point d’abscisse 0, et la position du graphe par rapport
a cette tangente.

Exercice 5. A l'aide d’équivalents ou de développements limités convenables, calculer les limites suivantes :
In (1 +sin’z In (1 + z cosa?
iy O F 507D o I Facosa?)
0 222 z—0 4z

Exercice 6 (développements limités hors de 0). Calculer les développements limités suivants au point g :

1
vz alordre 2, g = 2, sinz a l'ordre 3, zg = z7 cosx a l'ordre 3, xg = 17 _nr a lordre 2, g = 1.
3 6° (142

En déduire I’équation de la tangente au graphe de ces fonctions au point d’abscisse xg, et la position du graphe par rapport
a cette tangente.

Exercice 7 (DL généralisés, en +00). Calculer les développements limités généralisés :

vV 1 3 2—V2 - 2
f/—f en + oo & l'ordre 3, Ll\/r?—i—len — o0 & lordre 1, Vit v T en + oo a lordre 2.
T T — T

Exercice 8. On considére la fonction f: x — z + Va2 + x.

/ 1
1. Ecrire le développement limité de (1 + ) en £oo a l'ordre 3.
x

2. En déduire le développement limité de f () en +o0o et —oo a l'ordre 2.
3. Ecrire les équations des asymptotes au graphe I'y en —oco et 400 et la position du graphe par rapport & ces asymptotes.



